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$G_{\delta^{-}}$diagonal Lindel\"of degree point-countable base
extent $\sup=\max$
1 $\sup=\max$
$X$ spread $\mathcal{S}(X)$ , extent $e(X)$ , Lindel\"of degree $L(X)$
[6]
$s(X)= \sup${ $|D|$ : $D$ $X$ } $+\omega$ ,
$e(X)= \sup$ { $|D|$ : $D$ $X$ } $+\omega$ ,
$L(X)= \min${ $\kappa$ : $X$ $\kappa$ } $+\omega$ .
$e(X)\leq L(X),$ $s(X)\leq|X|$ $X$ $\mathcal{U}$
Lindel\"of degree $L(\mathcal{U})$
$L( \mathcal{U})=\min\{|\mathcal{V}|:\mathcal{V}\subset \mathcal{U}, \cup \mathcal{V}=\cup \mathcal{U}\}+\omega.$
$L(X)= \sup${ $L(\mathcal{U}):\mathcal{U}$ $X$ } $s(X),$ $e(X),$ $L(X)$
$\sup=\max$
(1) $\kappa=s(X)$ $X$ $\kappa$
(2) $\kappa=e(X)$ $X$ $\kappa$
(3) $\kappa=L(X)$ $X$ $L(\mathcal{U})=\kappa$ $\mathcal{U}$
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$\kappa$ successor cardinal $\sup=\max$
$s(X)$ $\sup=\max$
1([3, 4]). $X$ $\kappa=\mathcal{S}(X)$
(1) $X$ Hausdorff $\kappa$ $X$ $\kappa$
(2) $X$ cf $(\kappa)=\omega$ $X$ $\kappa$
2 ([9]). $\aleph_{\omega_{1}}\leq 2^{\omega}$ , Luzin
$0$ $X$ $s(X)=|X|=\aleph_{\omega_{1}}$ 1




(2) $\kappa=e(M)$ cf $(\kappa)>\omega$ $M$ $\kappa$





$\bullet$ cf $(\kappa)=\omega$ $X_{\kappa}$
generalized metric space $X$ $\kappa=e(X)$ $\kappa=L(X)$ cf $(\kappa)>\omega$
$\sup=\max$ (generalized metric space
[2] ) covering property
$e(X)$ $L(X)$ $\sup=\max$
1 ([1, 5]). $X$ submetalindel
(1) $e(X)=L(X)$





$\{\mathcal{V}_{n}:n\in\omega\}$ $x\in X$ $\mathcal{V}_{n_{x}}$
$n_{x}\in\omega$
paracompact $arrow$ metacompact $arrow$ metalindel\"of $arrow$ submetalindel\"of
generalized metric space $X$ $e(X),$ $L(X)$ $\sup=\max$
3([5]). $\kappa$ cf $(\kappa)>\omega$
(1) $X$ $P$ - $L(X)=\kappa$ $X$ $L(\mathcal{U})=\kappa$ $\mathcal{U}$
(2) $X$ $\Sigma$ - $e(X)=\kappa$ $X$ $\kappa$
(3) $X$ semi-stratifiable $e(X)=\kappa$ ,
$X$ $\kappa$
(3-1) $X$ metalindel\"of.
(3-2) $X$ collectionwise Hausdorff.
(3-3) $X$ $\{2^{\tau}$ : $\tau$ $\tau$ $<\kappa\}$
2 $G_{\delta^{-}}diagona1$ Lindel\"of degree
$X$ $G_{\delta}$-diagonal $\Delta=\{\langle x,x\rangle :x\in X\}$ $X^{2}$
$G_{\delta}$- $X$ $\{\mathcal{G}_{n}:n\in\omega\}$
$x\in X$ $\bigcap_{n\in\omega}$ St $(x,\mathcal{G}_{n})=\{x\}$
$St(x, \mathcal{G}_{n})=\cup\{G\in \mathcal{G}_{n}:x\in G\}$
metrizable $arrow$semi-stratifiable $arrow G_{\delta}$-diagonal
$G_{\delta}$-diagonal $L(X)$ $\sup=\max$
4. $\kappa$ cf $(\kappa)>\omega$
(1) $\tau<\kappa$ $\tau^{\omega}<\kappa$ : $X$ $G_{\delta}$ -diagonal
$L(X)=\kappa$ $X$ $L(\mathcal{U})=\kappa$ $\mathcal{U}$
(2) $\tau<$ cf $(\kappa)$ $\kappa\leq\tau^{\omega}$ : $G_{\delta^{-}}$diagonal Hausdorff
$X$ $L(X)=\kappa$ $L(\mathcal{U})=\kappa$ $\mathcal{U}$
3
(3) $\tau<$ cf $(\kappa)$ $\kappa\leq\tau^{\omega}$ cf $(\kappa)$ -Suslin line
: $G_{\delta}$ -diagonal $0$ $X$ $L(X)=\kappa$ $L(\mathcal{U})=\kappa$
$\mathcal{U}$
( $\kappa$ (1) $\ovalbox{\tt\small REJECT}$ Yajima [10]).
GCH $G_{\delta}$-diagonal $X$ $e(X)=\kappa$ $\sup=\max$
cf $(\kappa)>\omega$ (1) $GCH$
$\kappa$
1. $\kappa$ cf $(\kappa)>\omega$
$\bullet$ $\tau<$ cf $(\kappa)$ $\tau^{\omega}<\kappa$
$\bullet$ cf $(\kappa)\leq\tau_{0}<\kappa$ $\kappa\leq\tau_{0^{\omega}}$ $\tau_{0}$
$G_{\delta}$ -diagonal $X$ $L(X)=\kappa$ $L(\mathcal{U})=\kappa$ $\mathcal{U}$
Luzin Suslin line
Roitman 2 $\kappa=\aleph_{\omega_{1}}$ 4(3)






Hausdorff $X_{\kappa}$ $e(X_{\kappa})$ $\sup=\max$
$X$ $e(X)$ $\sup=\max$










5. $X$ point-countable base $\kappa=e(X)$
(i) $\tau<\kappa$ $\tau^{\omega}<\kappa.$
(ii) $\tau<$ cf $(\kappa)$ $\tau^{\omega}<$ cf $(\kappa)$ .
$X$ $\kappa$
(ii) $\tau=2$ $\omega_{1}\leq 2^{\omega}<$ cf $(\kappa)$ $e(X)=$
$\aleph_{\omega_{1}}$ $\sup=\max$
3. point-countable base $e(X)=\aleph_{\omega_{1}}$ 1
$X$ ZFC
cf $(\kappa)>\omega$ $\kappa$ $e(X)=\kappa$ point-countable base
$X$ $e(X)$ $\sup=\max$
4. $\kappa$ cf $(\kappa)>\omega$ 5 (i) (ii)
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